DISPENSA no. 2: Approfondimento al capitolo Bietro la curva della domanda: I'equilibrio
del consumatore.

Approfondimento 2.0

La somma orizzontale delle curve di domanddda inserire a p. 125, dopo il paragrafo “la
curva di domanda”)

La somma orizzontale delle curve di domanda sigaithe ad ogni dato prezzo devono essere
sommate le quantita di ciascuna domanda individuale

Un esempio puo aiutare a chiarire come si effdditsmma: supponiamo che nel mercato di un
benex ci siano solo due consumatori che domandano ibkea domanda del primo consumatore

(D1) e la domanda del secondo consumatb® §ono rappresentate dai grafici seguenti.
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Figura A.2.01

La somma orizzontale delle curve é realizzata,otahtio per ciascun prezzo, la somma delle
quantita domandate dal primo consumatore e dahsecdd esempio, al prezzo di 50, pebDlasi
ha una domanda di 40 unita e pebfasi ha una domanda di 60 unita. Di conseguenzartzadda
di mercato quando il prezzo del bene e 50 saraapHEDD unita.

Il grafico della domanda di mercato € dunque iusege
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Figura A.2.02



Dal punto di vista algebrico I'equazione della & p=70-1/2Q" e quella delldD2 & p=70-1/3%%.
Se sommassimo le due equazioni cosi come sontesatierremmo la somma dei prezzi anziché
guella delle quantita. Per sommare orizzontalmdatelue curve occorre quindi ricordarsi di
esprimere le quantita in funzione dei prez@i=140- e Q°=210-3. A questo punto si pud
ottenere la curva della domanda di mercato sommbéndae equazioni (lo stesso procedimento si
deve seguire anche per sommare 3,gquazioni di domanda individuale). Otteniamo quind
Q=350-% Esprimendo nuovamente i prezzi in funzione dellargita otteniamo I'equazione della
curva rappresentata nella precedente figura A.2620-1/5Q.

Una situazione leggermente piu complessa si vbdfigbbe se ci trovassimo con curve di

domanda di questo genere:
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Figura A.2.03

Le due curve non hanno uguale intercetta con l'aedle ordinate. La domandal e infatti
positiva per tutti i prezzi inferiori a 70, menteedomandd?2 e positiva solo per i prezzi inferiori a
40. La somma orizzontale delle curve presenta quinéngolo in corrispondenza del prezzo di 40
e della quantita di 60, poiché nel tratto in cypriézzo e maggiore di 40 e la quantita minore di 60
bene e richiesto solo dal primo consumatore e geftoprezzi inferiori le quantita domandate dai

due consumatori si sommano.
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In particolare al prezzo di 60, la quantita domaadapari a 20, come nel grafico relativo alla
D1. Solo in corrispondenza dei prezzi che vanno @a 8 le due curve si sommano. Ad esempio,
al prezzo di 20 la quantita domandata e pari a di4@,a 100D1) piu 40 O2).

Dal punto di vista algebrico, le equazioni delleedturve sonop=70-1/2); e p=40-1/2),.
Esprimendo le due equazioni in funzione dei prabbiamo:Q;= 140-2 e Q,=80-2» Sommando
le quantita si ottiene la seguente funzioQe220-4. Tuttavia questa equazione e valida solo per i
prezzi che vanno da 40 a 0. Per prezzi superidfl eesta invece valida 'equaziobd.. Q,= 140-
2p. Per tornare all’'equazione della curva rappresentel grafico, esprimiamo le quantita in
funzione dei prezzip=55-1/4). Anche qui bisogna pero fare attenzione, perchéut@a ha un
angolo. Per le quantita daa 60continua quindi, anche per la domanda di mercatealere la
funzione D1: p=70-1/2);, mentre solo per le quantiguperiori a 60 vale la nuova equazione
ottenuta sommando le quantita. Quando la curvatiashda ha un angolo, cioe é rappresentata da
due segmenti di retta differenti, due equazionprapentano la curva di domanda, ciascuna relativa

ad un segmento, cioe ad una serie determinatagzipg quantita.

Approfondimento 2.1

Il surplus del consumatore(da inserire alla fine di pagina 126)

Riassumendo quanto abbiamo gia detto a propositsudelus del consumatore, in termini
geometrici, la disponibilita a pagare per consumara certa quantita di un bene non é altro che

I'area al di sotto della curva di domanda fino allguquantita.



Questa superficie € chiamata beneficio compless@laonsumatore derivante dal consumo del
bene.

Sottraendo la somma spesa dal consumatore perstarguil bene, otteniamo il surplus (netto)
del consumatore.

Quando la curva di domanda € una retta, e possibitmlare sia il beneficio complessivo del
consumatore, sia il suo surplus in modo sempliagpp8niamo che in un mercato qualsiasi la curva
di domanda sia data dall’equazio@&=40-2p. Sia il prezzo prevalente nel mercato pari a €L£0.

guantita scambiata € quindi 20 unita (espressdgdhaia).
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Figura A2.1.1

L’equazione “rovesciata” &
1
=20-—
p 2Q
Quest'ultima €& I'equazione della retta cosi comsegnata nel grafico. Il beneficio lordo dei
o . . : 20+10*2 . .
consumatori, misurato in moneta, € l'area del zapeolorato W) ed é pari a €

300.000. Ma i consumatori, per acquistare le 20100th del bene, non hanno speso € 300.000, ma
soltanto la somma rappresentata in figura dall’a@arettangolo al di sotto della retta orizzontale
del prezzo (prezzo x quantita), pari a € 200.0@0differenza é il beneficio netto che i consumatori
ottengono dall'acquisto del bene, cioe¢ il loro susppari a € 100.000 e calcolabile direttamente: si
tratta infatti dell’area del triangolaBE ([20x(20-10)]/2).

In molte occasioni pud essere importante calcdineerdita o il guadagno del benessere dei
consumatori collegato ad una misura che fa vailgpeezzo e la quantita dei beni scambiati sul

mercato.



Supponiamo per esempio che il bene rappresenthtgraieco Al sia un indumento importato
dalla Cina. Supponiamo che la vendita di queste Iz ristretta da un provvedimento di politica
economica, per mezzo di @ontingente all'importazioneche impone un massimo di importazione
di 16.000 unita. La limitazione della quantita stéma fa aumentare il prezzo del bene: risolvendo
la relativa equazione si trova che il prezzo di doda e ora pari a € 12. Senza il contingente,

invece, si sarebbero vendute 20.000 unita del Bepeezzo unitario di € 10.
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Figura A.2.1.2

Il surplus dei consumatori €, dopo l'aumento dedzpp, pari al triangolACD nella figura
A.2.1.2 ed e pari a € 64.000 [16x(20-12)/2]. Ladter di surplus dei consumatori derivante dalla
misura di contingentamento e quindi pari a 100.60@00 = € 36.000 ed e rappresentata dall’area
del trapezioCDEB [(20+16)*(12-10)/2] nella figura A.2. Ci si puo ieldere se questa parte del
precedente surplus dei consumatori sia andatauttel perduta in termini di benefici. In effetti,
sulle 16.000 unita vendute, i produttori realizzamo profitto maggiore, dovuto allaumento di
prezzo (€ 2 per unita venduta), pari allarea @tfangoloCDFB, cioe a € 32.000 [16x(12-10)].
Questa parte del precedente surplus dei consumadare dunque perduta, ma si trasforma in
rendite da contingentamento dei produttori cin€mane pero il triangoldFE, la cui area
rappresenta un valore di € 4.000 [(20-16)x(12-]XHe € andato completamente perduto. Questo
valore e chiamatoosto nettodel provvedimento di contingentamento delle img@zidni.

(E’ opportuno notare che l'analisi € limitata agffetti del provvedimento solo sul mercato del
bene specifico. Per un’analisi piu completa oceebbe vedere gli effetti del provvedimento sul

mercato dei beni sostituti prodotti in Italia el'mdcupazione complessiva).



Approfondimento 2.2

Beni inferiori (da inserire a p. 129, alla fine del paragraféestiirve di Engel)

Tanto i beni di lusso quanto i beni di prima neitassono beni normali, il cui consumo, sia pure
con modalita diverse, cresce al crescere del reddier i beni inferiori, invece, il consumo

diminuisce al crescere del reddito, come mostratgura A.2.2.1

Pesce azzurro

Figura A.2.2.1

Approfondimento 3
Effetto reddito ed effetto sostituzione per i beninferiori . (da inserire a p. 130 alla fine del

capitolo)

Come abbiamo visto nel capitolo 5, pp. 129-130fdte reddito e I'effetto sostituzione hanno
normalmente la stessa direzione e si sommano.dresdita, riportiamo la figura 5.19.
A

Vestiario

: xl X' ‘é\ Cibo

Effetto sostituzione

Figura 5.19
Che cosa succede, pero, se il bene consideratdenainferiore, come il pesce azzurro? Come
sappiamo, nel caso dei beni inferiori I'effetto déd e negativo, cioé al crescere del reddito il
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consumo tende a diminuire. Effetto reddito ed #ffsbstituzione hanno in questo caso direzioni

opposte.
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Figura A2.3.1

Nella figura A2.3.1 & scomposto I'effetto complessdlovuto ad una diminuzione del prezzo del
pesce azzurro. L’effetto complessivo & rappresental’aumento del consumo ahax?. Tuttavia
I'effetto reddito & negativo. Essendo il bene iidiex, una diminuzione del suo prezzo, aumentando
il reddito reale del consumatore, tende a far difinénil suo consumo da* a X, poiché il
consumatore sceglierebbe di acquisire il padfiequando la curva di indifferenza saleldfaa U? e
corrispondentemente il reddito sale dalla retthildinciol alla retta parallela (in cui cioe il rapporto
tra i prezzi resta lo stesstl) Tuttavia, come sappiamo, nella realta non & atameil reddito, ma &
diminuito il prezzo del pesce azzurro. Di consegaela retta di bilancio rilevante e la 2, che e
tangente alla curva di indifferen2anel punto indicato dal paniebe L’effetto sostituzione e quindi
indicato dal passaggio dalla quantita di pescerazzlialla quantita?®

Come si vede l'effetto reddito non e generalmentgrado di annullare I'effetto sostituzione,
cioé la tendenza ad aumentare il consumo di un gegore in seguito ad una diminuzione del
Suo prezzo e sempre maggiore della tendenza a wimiilt suo consumo per l'effetto reddito,
cosicché la domanda del bene resta inclinata negadinte.

Si @ molto discusso di un caso particolare, deptarddosso di Giffen”, riferito al caso del
consumo delle patate in Irlanda nel secolo XIX gleann seguito ad una carestia, il prezzo delle
patate crebbe. Poiché le patate erano la compopentgpale della dieta degli irlandesi poveri,

molte famiglie, avendo a disposizione un redditaleeinferiore, furono costrette a rinunciare



completamente al consumo degli alimenti piu costosne la carne e ad aumentare il consumo di
patate.

E’ dubbio che questo caso si sia verificato effatinente, ma in ogni caso un bene, per potere
vedere la sua domanda aumentare in seguito ad anemento del suo prezzo, deve avere le
seguenti caratteristiche:

1. essere un bene inferiore

2. deve coprire una quota molto rilevante nel bilargicpesa del consumatore in modo che

I'effetto reddito, in seguito alla variazione debsprezzo, sia rilevante

3. deve avere pochissimi sostituti, in modo che I®dfesostituzione sia molto piccolo rispetto

all’'effetto reddito.

Nella pratica, la probabilita della presenza coqteranea di queste caratteristiche per un bene é
molto bassa.

Ancora sull’effetto reddito e I'effetto sostituziore: variazione equivalente, variazione

compensativa del reddito e equazione di Slutsky.

Il passaggio dalla retta di bilancio 1 alla rettdithncio 1 nella figura A2.3.1 &€ anche chiamato
variazione equivalentedel reddito. Essa ci dice quale e I'incremento etario del reddito che il
consumatore avrebbe dovuto ottenere per aumertasea utilita (il passaggio da' @ ) nella
stessa misurain cui essa viene effettivamente aumentata dallazione di prezzo del bene, se
guest'ultimo fosse rimasto immutato. Cioe con laiamone equivalente si eliminbeffetto
sostituzione La variazione equivalente ci dice quanto redditoorre aggiungere al consumatore,
dati i prezzi iniziali, affinché egli possa raggiungere il nuovo livetlo utilith. La variazione
equivalente e quindi positiva quando il prezzolokrie diminuisce (e negativa quando il prezzo del
bene aumenta).

Vediamo adesso un altro modo di considerare Lteffieeddito e I'effetto sostituzione attraverso

guella che viene chiamatavariazione compensativa



T
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Figura A2.3.2

Supponiamo che il prezzo del bene sia aumentatbo@ramente la retta di bilancio ruota verso
sinistra e verso il basso daa 2 e il consumatore é costretto a diminuire la p@piilita passando
dal livello U? al livello U*, dal panierea al paniereb e dalla quantita consumata di cikballa
quantita minore® (figura A2.3.2).

Poniamoci ora la seguente domanda: di quanto dograbmentare il reddito del consumatore
perché gli possa continuare ad acquistare il paaigour con il piu alto livello del prezzo del cibo?
Si comprende quindi perché si parla di variazioompensativa: si tratta ora di immaginare di
compensare il consumatore per la sua perdita didsene.

Algebricamente la retta di bilancio iniziale delnsamatore, che ha scelto di consumare le
quantitax® di cibo ey di vestiario, con un reddito pari & e prezzi del cibi e del vestiario
rispettivamente pari p, e py € data da:

S= pxt .

Quando il prezzo del cibo salg4 il reddito del consumatore dovrebbe cresce8éperché egli
possa continuare a consumare le stesse quantibéiei

S'=p’ X +py-

La variazione compensativa necessaria di reddio)dg sottraendo la prima equazione dalla
seconda é

S™-S=x(P'x-Px)-

Cioe il consumatore dovrebbe ricevere un redditpuadivo pari alla quantita consumata di cibo
moltiplicata la variazione di prezzo.

Tuttavia il consumatore, con la retta di bilancmmpensata, pur potendo raggiungere il paniere

di beni iniziale,pud migliorare la propria posizione scegliendo un altro paniere. Infatti la nuova
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retta di bilancio ha ora un@endenza (rapporto tra i prezzi) differente e quindi il consumatore
scegliera un nuovo paniere che permette di eguagli&MS al nuovo rapporto tra i prezzi. Come
si vede dalla figura, pud massimizzare il propreméssere scegliendo il paniete per il quale
p’x/py =SMS. Il paniere giace sulla curva di indiffereniza (figura A2.3.3).

Abbiamo quindi eliminatdeffetto reddito. La variazione compensativa, quindi, ci dice qaant
reddito occorre aggiungere al consumatore, datiavi prezzi, perché esso possa raggiungere lo
stesso paniere. La variazione compensativa € gpositiva quando il prezzo del bene aumenta (e

negativa quando diminuisce)

.. 4
Vestiario

Fugura A2.3.3

La figura mostra appunto la variazione compensativarelativo effetto sostituzione. Con |l
nuovo rapporto dei prezzi, il consumatore avrebbwtp continuare a raggiungere il paniere
iniziale se la sua retta di bilancio fosse divenltita Tuttavia migliorerebbe la sua posizione
acquistando il panierg@®. La variazionex*-x® del consumo & quindi I'effetto sostituzione. lfsfo

reddito @ ovviamente la variazione residua.
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Figura A2.3.4

Per I'effetto reddito dobbiamo infatti guardar@éssaggio dal paniedg al paniereb. La retta di
bilancio effettiva é 12, che rappresenta un reddito minore di quello corsgi® (retta di bilancio
1% La quantita consumata diminuiscexdax. (Si noti che il bene & un bene normale).

L’effetto totale e anche in questo caso la sommaule effetti: figura A2.3.5.

.. 4
Vestiario

Figura A2.3.5

Algebricamente l'effetto sostituzione e leffett@ddito possono essere mostrati attraverso
'equazione dell’economista russo Eugene Slutsky.
Infatti I'effetto sostituzione & dato dalla segwerguazione, chiamandxx® la variazione della

guantita domandata del bexdovuta all’effetto sostituzione
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Ax=x(S XS P

La variazione della quantita domandata del bemvuta all’effetto sostituzione € data dalla
quantitax’, che era richiesta quando il reddito 8ra il prezzo del cibgp, meno la quantita® che &
domandata quando il reddito & quello compenSawil prezzap'y.

La variazione dovuta all’effetto reddito & invelee

AX'= X(S'p')-X(S,Px)

La variazione dovuta all’effetto reddito & dungaeqluantitax® che viene domandata al reddito
compensato e al prezpd,, meno la quantita domandata al reddito effetBwal prezzg’y.

L’equazione di Slutsky e dunque

DX=DXE+HAX =[X(S,R)-X(S" P + [XT(S' )X (S, p)]

Si ricordi che per i beni normali tanto I'effettosdituzione che quello reddito sono negativi al

crescere del prezzo.

Approfondimento 4

Approfondimento analitico sulle curve di indifferenza (da inserire a fine capitolo, p. 130).

La costruzione algebrica delle curve di indifferena.

Anche se i consumatori hanno solo ordinamenti dfgsgenze e spesso utile assegnare loro una
funzione di utilita, in modo da trattare algebriaarte tutte le informazioni relative.

Supponiamo, per esempio, che le preferenze di nsurnatore, relative al consumo di due beni
X eY siano rappresentate dalla funzione indice ditatii(X, Y)= XY. Per funzione indice si intende
che l'utilita puo essere misurata solo ordinalmentpiindi si indica la relazione tralifello (e non
la quantitamisurata in senso cardinale) di benessere condatiga dei beni consumati Poiché una
curva di indifferenza rappresenta tutte le combior@zli X ey che danno lo stesso livello di utilita,
una curva di indifferenza relativa al livello dilii& pari aU; sara rappresentata dalla funzione

U;=XY

L’equazione puo essere riscritta come

Supponiamo ora di voler conoscere I'equazione drltga di indifferenza relativa al livello di
utitilita U=1. Sostituendo questo valore nella A5.2 ottenianimtsu

y=1
X
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Ugualmente possiamo procedere per livelli diversitiita (ad es. 1, 2, 3,...) e possiamo quindi
calcolare le diverse combinazioniXie Y che sono ugualmente preferite e disegnare unaardipp
curve di indifferenza.

La mappa delle curve di indifferenza, calcolataqersto esempio, € la seguente

Mappa di curve di indifferenza - U=XY

> —Uu=1
Q. —_— =2
(O]

@ uU=3

T T
Bene x

Figura A2.4.1

Procediamo ora ad illustrare un modo per risohatgebricamente il problema del massimo del
consumatore. Formalmente il problema e quelloadiare i valori dix ey nel punto massimo della
funzione di utilita sotto il vincolo di bilancio® scrive

Max U(X,Y) sotto il vincoloS =pX+p,Y

Un metodo che garantisce la soluzione di questbl@nma € I'uso dei moltiplicatori di Lagrange.

In quanto segue si illustrera un metodo alternative richiede una notazione meno pesante.

Si puo partire dal vincolo di bilancio, scritto cer :i—&x

Py Py
Sostituendo il valore delfd nella funzione di utilitd otterremo:
1) u=(x, = - Pxx)
y y
Il massimo di questa funzione puo essere trovatepdo uguale a zero la derivata rispetio a

dX

Appendice di pratica
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Si ricorda che la derivata di una funzione puo ress#erpretata come la pendenza della T
tangente alla curva che rappresenta la funzionpurgb in esame, come si vede nella figura:
A

y1=f(X1)

Ai nostri fini si ricordera che la derivata di uoastante € sempre uguale a zero e che la del
di una potenza si ottiene come nell’esempio chaeseg

y=Ax"

%(Ax”) = Anx"™

cioe si ottiene moltiplicando la funzione per ilnmero che sta alla potenza e diminuend(
potenza di uno.

Ricordiamo infine che se una funzione ha un pumtmassimo o di minimo in quel punto
derivata della funzione e sempre uguale a zero.

L’esempio grafico vale a chiarire questo puntocpéile rette tangenti al punto di minina) 6
a quello di massimadbf sono orizzontali e la pendenza di una retta oritale € sempre uguale

Zero:

A A
y

etta

ivata

D la

la
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Il puntoa rappresenta un minimo mentre il pubtan massimo. In entrambi questi punti la retta
tangente risulta orizzontale e quindi la sua pendénuguale a zero. Quindi per trovare il massimo
o il minimo di una funzione (se esiste) occorreaggiare la derivata a zero. Per sapere se si ttajta
un massimo o di un minimo occorrerebbe poi trovareerivata seconda (cioé la derivata della
derivata): in presenza di un minimo, come nel panka derivata seconda € positiva, perché lungo
la curva la pendenza cresce, mentre nel poigianassimo la derivata seconda € negativa perché la
pendenza della curva decresce spostandoci versia.deédella maggior parte dei casi che
incontreremo, pero, sapremo gia intuitivamentea®s in presenza di un massimo o di un minimo
e non avremo bisogno di calcolare la derivata sgéagon

Un esempio varra a chiarire la procedura che abbiasto di massimizzazione dell’utilita del
consumatore:

Sia la funzione di utilitaU(X,Y)=XY, S=40, p=4 e p,=2. Risolvendo il vincolo di bilancio
rispetto aY otteniamoY=20-2X. Sostituendo il valore df nella funzione di utilita si ottien&(20-
2X)=20X-2X>. Derivando e ponendo uguale a zero si2@adX=0. La quantita diX che massimizza
la funzione la soddisfazione del consumatore sbtttncolo di bilancio € quindiX=5. Possiamo
quindi trovare la quantita di nel vincolo di bilanciolY=20-25=10 L'’indice di utilitd raggiunto
dal consumatore ¥Y=50.

La rappresentazione grafica di questo problemasédaente:

Y

25

20

15 A

10 -1

Figura A2.4.2
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Appendice 5

Il Saggio Marginale di Sostituzione

Consideriamo la funzione indice di utilitt= U(X,Y)

Nonostante siamo in ambito ordinalista, possianfmide I'utilita marginale del ben& (Um,)
come la derivata parziale della funzione rispeto a

ouU
3Um= —
) umx oX

In termini non formali la derivata parziale indicdatti I'incremento di utilita collegato ad un
incremento infinitesimo del consumo del behe

Analogamente la derivata parziale della funziorspeito aY indica l'utilita marginale diY
(Umy):

ouU
4) Umy: W

Consideriamo la funzione indice di utiliteeXY

L'utilita marginale del ben&, derivando la funzione peft (ai nostri scopi pratici possiamo
considerare la derivata parziale di una funziopé&iavariabili come la derivata di una funzione ad
una sola variabile, considerando ad esen¥ome una costante) e ricordando ¥ftel &

Umy=Y

L'utilita marginale diY, analogamente, e

Umy=X

Consideriamo ora una curva di indifferenza cheiawente rappresenta un livello di utilita
costante in ogni suo punto. Spostandoci lungo teacdi indifferenza assisteremo ad un incremento
della quantita consumata di un bene (e quindi atharemento della utilita ottenuta dal consumo
del bene) e ad una diminuzione del consumo detVdiene (e quindi ad una diminuzione della
utilita ottenuta). In termini formali, per variazio sufficientemente “piccole”, se aumenta |l
consumo dX e diminuisce quello d¥ possiamo indicare come l'incremento dell’ utiligsaciata a
X il prodotto dell'utilita marginale diX per lincremento della quantitd consumata e come
diminuzione dell'utilita associata 4 il prodotto dell’'utilita marginale d¥ per la variazione della
guantita. Poiché lungo la curva di indifferenzaliuello di utilitd resta sempre lo stesso,
lincremento e la diminuzione di utilitd associateconsumo dei due beni debbono annullarsi. In
simboli

5) dU =Um,dX -Um dY =6_de —a—UdY =0
oX oY

In questa notazione si € usato la letiér@ posto della lettera gredaad indicare variazioni
infinitesimali.
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Da questa equazione si ottiene

6) sms= dY - Um, _au/ox
dX ~Um, ~ au/aY

Si vede subito che il Saggio Marginale di Sostiug, cioé il rapporto tra la variazione del

beneY e la variazione del ben¢ e uguale al rapporto tra l'utilita marginale dehleY e l'utilita

marginale del benX, cioé al rapporto tra le derivate parziali. Nell'eg@o fatto sopra in cuJ=XY

il rapporto tra le utilita marginali ex—

Consideriamo ora la scelta ottima del consumatoareui il SMSé uguale al rapporto tra i
prezzi. In questo punto si avra dunque, per quahtmamo ora visto, che il rapporto tra i prezzi &
uguale al rapporto tra le utilita marginali:

7y P U /0X
p, 0U/aY

Da questa equazione otteniamo:

0U /90X _dU/aY
P, P,

8)

Ma questo non € che un modo diverso per arrival® stconda legge di Gossen. Il
consumatore massimizza la sua utilita quando l&autnarginali ponderate per i prezzi sono
eguagliate per tutti i beni.

Pill in generale s8=X?Y?, con0O<a<1 e 0<B<1:

; a(xeyP U
9) Um= ax @y®P :%:GY
U

ey _BXTYP) U
10) Umy= BX Y v By

Per quanto riguarda 8MSavremo:

X Y BX

Possiamo ora utilizzare un metodo pratico per te@yél velocemente il punto di equilibrio del
consumatore: sappiamo infatti che in equilibriSMISé uguale al rapporto tra i prezzi. Quindi

possiamo porre

BX p,

Ricaviamo laY in questa funzione:
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y - P.BX
p,a

Possiamo ora sostituire il valore cosi ottenuttarredtta di bilancio:

PBX _ S by

pa p, P,
xPeBiy-S
p, @ P,
1ax=——§——
px(7+1)

a

Che puo essere ulteriormente semplificato in questdo

g a
S _ a+P
B+a  p,
a

14) X =

P

Ovviamente per il ben¥ varra I'equazione:

B

15)y =9 *B
Py

(Si consiglia di ricordasi queste formule perché sanno utili per risolvere in breve tempo
analoghi eserciz)

Altrimenti, ottenuto il valore dK si ottiene subito dalla equazione della rettaildinigsio anche il
valore dellay.

Nel caso in cua+p=1 le formule 14 e 15 si semplificano ulteriormeatsi ottiene

141X = sa
P

15.1Y = B
2,

Si noti che in questo caso la spesa totale pecuiabene € proporzionale rispettivamente ai

coefficientia e .

Un esempio numerico

21
SiaU = X3Y3

Risolvendo le derivate parziali otteniamo:
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2 1
2_ 1 N/ 2
um, =2x 55 22Xy _2u
3 3 X 3X
e
, (1 2 1
< =-1 3y 3
Um, =EX3Y[3 J :EX Y _}H
3 3Y 3Y
Il saggio marginale di sostituzione e eguale apoaw tra le utilita marginali
sme2Y iU _ Y
3X 3Y X

Possiamo ora utilizzare il nostro metodo per trevawalori di X e Y che massimizzano
benessere del consumatore.

SiaS=30,p=4 e p,=2.

Dall’eguaglianza tra rapporto tra i prezzs®Sotteniamo

2= 2i

X

Y=X

Sostituendo nella retta di bilancio otteniamo

X =15-2X

3X =15

X=5

Dall’equazione della retta di bilancio si ricava pwalore dellaY=5.

D’altra parte lo stesso valore Hisi sarebbe trovato applicando direttamente la Gitantrovata
nellequazione 14), o meglio la formula 14.1), pwica+P=1, senza dover rifare tutto

procedimento

La rappresentazione grafica del problema € la sggue
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20 +

15 A

10 +

0 1 1 1 1 1 1 1 1 1
001122334455667788991

Esempio numero 2.

Supponiamo ora che il reddito a disposizione dabamatore si&=4200,p,=40 ep,= 70. Sia la

1 1
funzione di utilitaU= X 3Y 2

Per risolvere semplicemente il problema di massiadione dell'utilita del consumatore bastg

ricorrere alle equazioni 14) e 15).

1
42003
a 11 2
. . a+p 3t 42000 46e0
Applicando la 14) otteniamaX = = = =42
. 40 40 40
1
2
4200—~—
s P 1.1 3
a+p 3% 42000 500
Applicando la 15 si ottien®& = = = = =36
?, 70 70 70

Che questa soluzione e corretta si puo mostrareolealdo il SMS della funzione indice

dell'utilita quando le quantita K e Y sono rispettivamente 42 e 36.

I SMS e evidentemente uguale, nel punto di massimo,apparto tra i prezzi diX e Y,

rispettivamente 40 e 70.

L’effetto reddito, I'effetto sostituzione e 'equazone di Slutsky.

N
D




Vediamo come € possibile separare effetto redditefietto sostituzione utilizzando I’equaziohe
si Slutsky con un esempio.

Un consumatore ha un reddito&l2.400che impiega interamente domandando i beay La

1 2
situazione di partenzap=20 ep,=25. La funzione indice di utilita del consumatoréJe= x3y3.
24007

Il consumatore massimizza il proprio benesserewoasdo 3 =40 unita dix e 64 unita diy.

Si supponga ora che il prezzo del benerescap’x=32 Quale sara la variazione del consumo
del benex?. Quanto di questa variazione € dovuta all’effettstituzione e quanto all’effetfo

reddito?
24001

La quantitd consumata del bene diminuisce. Avreniatti x°= = 25. La variazione

finale € quindi di40-25=15. Scomponiamo ora la variazione. Il reddito chenpterebbe 4
consumatore di consumare il paniere iniziak0&32+64*25= € 2880Tuttavia, con questo nuoyo
reddito e dato il nuovo rapporto dei prezzi il aamstore massimizzerebbe la sua soddisfazjone
consumando una quantita minore del bene (I'effetistituzione € sempre negativo al crescere del

1

2880~
prezzo). La quantita dk domandata sarebbe quinsh'?g:BO unita. L’effetto sostituzione

D’

quindi40-30=1Q mentre I'effetto reddito 80-25=5

Appendice 6.

La scelta tra lavoro e tempo libero(di seguito alla precedente)

Il modello di scelta del consumatore pud esserdicgip a varie situazioni. Una possibile
applicazione riguarda I'offerta di lavoro da padieun singolo agente economico. Per adattare
guesto problema allo strumento analitico delle eudv indifferenza e delle rette di bilancio, e
necessario riformularlo in un modo che a prima avipbtrebbe sembrare inconsueto. Se |l
consumatore deve scegliere tra due beni che hamaipitilita positiva, la sceltasi attua tra ére
cui rinunciamo lavorando, cioe il tempo libero i ci riposiamo, ci divertiamo, ci nutriamo e ci
dedichiamo a qualsiasi altra attivita gradevold eeddito, che otteniamo, sacrificando il tempo
libero, cioé lavorando. L lavorare stanca, dicevesdle Pavese e il lavoro, in questa analisi,
considerato un non bene. Le preferenze possondligemsere espresse da una mappa di curve di
indifferenza che rappresentano le diverse combomazili reddito e tempo libero ugualmente

preferite dal lavoratore.
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Supponiamo esista unico tipo di lavoro, che lalyegione oraria sia data e che il lavoratore sia
libero di scegliere quante ore lavorare in un giorh vincolo di bilancio pud essere costruito in
guesto modo: se il lavoratore decidesse di consursalo tempo libero, il suo reddito sarebbe
uguale a zero e le ore di tempo libero in un giosacebbero per definizione uguali a 24. Se
decidiamo di misurare il tempo libero sull'assel@@iscisse, l'intercetta sara pari a 24. Viceversa,
l'intercetta con I'asse delle ordinate sara dafarelddito guadagnato nel caso impossibile in cui il
lavoratore decida di lavorare 24 ore in una gi@naioe, chiamanduwy, la retribuzione oraria, da
24w,. La scelta effettiva da parte del lavoratore ardjeslmeno nella maggior parte dei casi in cui
il soggetto non sia né un automa né un perfettosoziin un punto intermedio. Il reddito effettivo
del lavoratore sara pari alle ore lavorate, cio®@meno le ore di tempo libefd, moltiplicate il
salartio orario Y=24wy,-W,Tl.

Un esempio rendera piu comprensibile la nostraingupponiamo che la retribuzione oraria
sia pari a € 10. Il reddito massimo ottenibile stratto € dunque € 240. Se il nostro soggetto decid
di consumare 16 ore di tempo libero il suo reddjkarnaliero € 240-160= € 80. 160 € infatti il
reddito cui il consumatore rinuncia per avere adigposizione 16 ore di tempo libero. Se la scelta
fosse stata di 20 ore di tempo libero, il nostrtatore avrebbe avuto un reddito giornaliero pari
€ 40. Sembra un modo indiretto di calcolare il radiornaliero, ma ci mostra che anche il tempo
libero ha un suo prezzo: un’ora di tempo liberoasta infatti il salario orario cui rinunciamo.

L’equazione della retta di bilancio & quirgl0=w,Tl+Y, dove 240 ¢ il “valore” dei due beni di
cui veniamo in possesso, cioé il reddito effettdil cui prezzo, essendo espresso in unita di
moneta e per definizione 1) e le unita di tempertih il cui prezzo e il salario orario cui rinuncia
per godere di un’ora di questo bene. In questo madalcuno potrebbe obbiettare, sembriamo tutti
piu ricchi di quanto effettivamente siamo, dato pkedefinizione il valore del consumo giornaliero
e uguale alla retribuzione oraria moltiplicata gdrore. Questa rappresentazione della “ricchezza”
di ciascuno e il risultato di un modo tipico di i@gare degli economisti ed e accettabile solo in
relazione al problema specifico che ci stiamo pdoegioé la scelta tra reddito “effettivo” e tempo
libero, mentre evidentemente non puo essere esteida di questo problema. Dall'altra parte il
ragionamento dipende dalla semplificazione, evielmeinte non realistica, che ciascuno sia
completamente libero di scegliere quanto lavonangnia giornata, da zero a 24 ore.

Risolvendo pelY possiamo scrivere

Y=240w,TlI

La retribuzione oraria (con segno negativo) & gumgendenza della nostra retta di bilancio, ed

e il rapporto tra il prezzo del tempo libesg e il prezzo unitario del reddito effettivo pariLaPer
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definizione il prezzo del reddito monetario e itifgiari al valore della moneta in cui espresso il

reddito, e il prezzo di un’unita di moneta é evidenente pari ad 1 (ciog, il valore di 1 € € uno)

w=10
300

250

200 +

150 +

100 +

50 +

0 4 8 12 16 20 24
Tempo libero

Figura A.2.6.1

La figura illustra la retta di bilancio nell'ipoteshe il salario sia uguale a € 10.

La scelta ottima del lavoratore, in queste condizi@ come ci si deve aspettare, quella

corrispondente al punto in cui la retta di bilangitangente ad una curva di indifferenza, chetasul

la piu alta raggiungibile, in cui la pendenza deéitta di bilancio, data dal saggio di retribuzione

oraria W, € uguale alla pendenza della curva di indiffererdata dal saggio marginale

di

sostituzione, cioé il rapporto tra la variaziond dEldito sulla variazione del tempo libero che

lasciano il lavoratore indifferente.

Esercizio no. 1

Supponiamo che la funzione di utilita del lavoratper reddito e tempo libero $igTI,Y)=TI?Y.
Il problema e

Max U(TI, Y)=TI?Y, sotto il vincolalOTI+Y=240

RicavandoY dal vincolo di bilancio otteniamo, come sappiaiY®240-10TI. Sostituendo i

valore diY nella funzione di utilita si ottier®?(240- 10TI) = 240T1%-10TI°.
Derivando rispetto &l e ponendo uguale a zero troviamo il punto di nmaggiella funzione:
du

——- = 4801 —30T1? =0.
dTl

La funzione ammette due soluzioni: la prima, chespomo trascurare perché non significativ

TI=0 (il lavoratorenon puo lavorare 24 ore al giorno), la seconda, ckede € la soluzione ds

nostro problema si ha risolvendo I'equazidi®®-30r1 = 0O, il cui risultato e 16.

R
(04

D
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Il lavoratore massimizza dunque la propria utifitbnsumando” 16 ore di tempo libero
lavorando le restan8. E’ dunque evidente che il suo reddito effettivai € 8Q.

La rappresentazione grafica del problema e ripmdaseguito:

350
300 +
250 ¢
200 +
150 +
100 +

50 +

0 4 8 12 16 20 24
Tempo libero

Figura A.2.6.2

Esercizio no.2

Un secondo esempio utilizzando funzioni del tipoqdelle gia studiate sopra, pud esser
seguente:

La funzione indice di preferenza tra reddito daotave tempo libero del consumatore

3 1
U =TI*Y *. Il saggio di salario orariow,=12. Quale sara la scelta del lavoratore?

Notiamo subito che la retta di bilancio € datard288-12+Tl.

La scelta ottimale di tempo libero del lavoratous® poi essere subito indicata ricorrendo anc

una volta ricorrendo ad equazioni del tipo 14). Ne$tro caso, poiché la somma dei coefficig
delle potenze del tempo libero e del reddito e patil, possiamo ricorrere alla equazig

semplificata 14.1):

L)

Il reddito scelto dal consumatore e quindi (24-28)12
Lo stesso valore per il reddito si sarebbe otterdathequazione 15.1, ricordando che
definizione il prezzo del reddito monetario e uguad 1.

Y = 24w, = = 2885 = 72
4 "4

e il

D

ora
nte

ne

her
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124

Si noti che nel caso patrticolare del tipo di fumziondici di utilita qui utilizzate la scelta de
tempo libero é indipendente dall’altezza del salaidipende solo dai coefficiendi e 3 della
funzione di utilita. Qualsiasi sia I'altezza delas® il lavoratore scegliera di “consumare” 18 di€
tempo libero, come si puo notare dall'equaziondederminazione del tempo libero ottimale, in cui
il saggio di salario compare tanto al numeratore @hdenominatore della frazione e puo essere
eliminato. Evidentemente, invece, il salario inflaa I'altezza del reddito effettivamente ricevuto
dal lavoratore.

Anche in questo caso si pud mostrare che la sgeltivoratore avviene in un punto della cufva
di indifferenza in cui il saggio marginale di ststione e uguale alla pendenza della retta di
bilancio, cioé al saggio di salario.

SMS :§/1£:37_2:12
4" 47] 18

In generale, al di la di quello studiato nell’ulonesercizio, che puo essere considerato un caso
particolare, le scelte del lavoratore variano alara del salario. Vediamo quindi cosa succede alla
domanda di reddito e tempo libero quando si madglifec retribuzione oraria. Supponiamo che la
retribuzione oraria passi gradualmente da € 102 € successivamente a € 14.

La prima domanda che dobbiamo porci &€ come vat@nette di bilancio in queste circostanze.
Evidentemente lintercetta con l'asse delle ascisse varia: la durata di un giorno non e
influenzata dalla retribuzione oraria! L’intercettan I'asse delle ordinate invece sale, prima a €
288 (24x12), poi a € 336 (24x14). Dato che la permdealelle rette € data @g anche la pendenza

in termini assoluti cresce.

La rappresentazione grafica € illustrata nella setpufigura

Y 400

350 +

300 +

250 +
—w=10
200 + —w=12

w=14

150 -

100 -

50 -

0

0 4 8 12 16 20 24
Tempo libero
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Figura A2.6.3

Quale sara la scelta ottima del lavoratore in cgmseza di una crescita della retribuzione oraria.
Il bene “tempo libero”, quando cresce la retribngi@raria, diviene piu caro, cioé il suo prezao , i
termini di rinuncia alla retribuzione oraria, cres®i conseguenza l'effetto sostituzione in questo
caso deve essere negativo. Per converso il tetbpmlie un bene normale e quindi, al crescere del
reddito dei soggetti, tende ad essere consumapiudiL’effetto reddito € quindi in questo caso
positivo e i due effetti vanno in direzione opposspetto alla domanda di tempo libero. Si faccia
attenzione alla particolarita di questa situazianejto differente da quella dei beni inferiori. In
guesto caso, diversamente dal solito, la creseita detribuzione oraria ha un doppio effetto, laer
natura particolare del problema: da una parte regdecostoso il tempo libero, ma dall'altra
aumenta il reddito del lavoratore. Normalmente,eg®; 'aumento di un prezzo ha l'effetto di
ridurre il reddito reale del consumatore, oltre dheendere piu caro il bene in questione.

Nel caso che stiamo esaminando, dunque, l'effett@ed dipende da quale dei due effetti alla
fine prevale: negli esempi numerici presentati gopffetto reddito ed effetto sostituzione si
compensano perfettamente, perché la domanda dotébgwo (e quindi I'offerta di lavoro) restano
costanti al variare della retribuzione oraria. @uid nella realta puo prevalere I'effetto sostitune
e la domanda di tempo libero diminuisce, e quiadedrva di offerta di lavoro (di ore lavoro) del
lavoratore € inclinata positivamente al variardadettribuzione oraria. Tuttavia si puo verificare
anche il caso in cui prevale l'effetto reddito, par al crescere della retribuzione oraria il latore
chiede piu tempo libero, cioe, offre meno lavono.qguesto caso la curva di offerta di lavoro

individuale ha un andamento paradossale, cioérBviecrescente.

A /

Tll:TIZ Tl

Figura A2.6.4
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La figura A2.6.2.4 illustra il caso in cui effetsmstituzione ed effetto reddito si neutralizzano.
La domanda di tempo libero e quindi I'offerta dvd@o, restano costanti in seguito alllaumento del
saggio di salario orario, mentre il reddito effeatnente percepito per le ore lavorate aumenta.

T|2 Tll T|

Figura A2.6.5
La figura A.2.6.5 raffigura il caso in cui I'effetisostituzione supera I'effetto reddito. Al crescer
della retribuzione oraria il tempo libero consumaiminuisce daTl; a Tl,, mentre il reddito

effettivo cresce da; aY.. Conseguentemente |'offerta di lavoro cresce darda 24-Tl,.

YA

Figura A.2.6.6

Viceversa nella figura A.2.6.6 l'effetto redditoepale sull’effetto sostituzione e la domanda di
tempo libero cresce dH; aTl,. Di conseguenza I'offerta di lavoro decresce, starate I'aumento
della retribuzione, da 24Fl; a 24T1,. Si noti che in questo caso, nonostante la dinmamgzdelle
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ore lavorate, il reddito effettivo cresce da a Y,. Quindi la retribuzione oraria cresce piu che
proporzionalmente rispetto al consumo di tempadibe

Da questa discussione possiamo concludere cheekscstindividuo pud avere una curva
dell'offerta di lavoro la cui pendenza puo cambidnezione, a seconda del livello iniziale della
retribuzione oraria. Per livelli giudicati bassirdddito, infatti, un incremento della retribuzigmeo
avere un forte effetto sostituzione, causando aremento dell’'offerta di lavoro, mentre per livelli
di reddito considerati soddisfacenti un ulterioreremento della retribuzione pud indurre a
domandare piu tempo libero, facendo prevaleredtidfreddito e provocando una inversione della

curva di offerta di lavoro come illustrato nellgdra seguente.

w, 4
Wy [[T—"""""7"77°
W, {———
Wy
>
Ly Ly L, Offerta di
lavoro
Figura A.2.6.7

Nella figura A.2.6.7, 'aumento del salario oradaw; a w, fa aumentare I'offerta di lavoro da
L1 aL,. Si tratta quindi nel caso illustrato dalla figuk@.6.5, in cui prevale I'effetto sostituzione.
Con lincremento del salario d& aws  viceversa, I'offerta di lavoro scende Haals. Si tratta
quindi del caso illustrato dalla figura A2.6.6,ani prevale l'effetto reddito. Per variazioni molto
piccole del salarion,, viceversa effetto reddito ed effetto sostituzidardono ad annullarsi, e

quindi siamo nella situazione illustrata dalla figh2.6.4.

Approfondimento 7

Scelte intertemporali (di seguito).

Come sappiamo i consumatori non debbono necessariarnonsumare tutto il reddito corrente
nel periodo in cui lo ricevono, ma possono decid#ireisparmiarne una parte, oppure possono

consumare oggi piu del loro reddito corrente, @waicdo la spesa del reddito che riceveranno in
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futuro, cioé indebitandosi. Dobbiamo percio esteadlenostro modello di analisi per tenere conto
di queste possibilita.

Come sempre semplificheremo il problema per potstimliare meglio. Prendiamo quindi in
considerazione due soli periodi di tempo, in cutdhsumatore deve decidere come distribuire il
consumo del reddito complessivo. $a il reddito ricevuto nel primo periodo B, il reddito
ricevuto nel secondo periodo. Il consumatore pumiddee di risparmiare una parte del reddito nel
primo periodo, per poter consumare di piu nel séogreriodo. In questo caso non si limita a tenere
la somma risparmiata inoperosa, ma la presta dttonsimggetto, che vuole invece utilizzarla nel
primo periodo, ed in cambio riceve, alla scadenehpiestito un interesse Possiamo quindi
comprendere che il valore futuro del reddito camed pari al reddito stesso aumentato del tasso di
interesse. L’espressione valore futuro del redditwente significa che se oggi il consumatore ha a
disposizione un reddito pari e intende risparmiarlo interamente, nel secondm@e avra a
disposizione una somma pariRa(1+), generata dal risparmio attuale. Il limite, cib&ansumo
massimo che il consumatore puo in teoria effett@tesecondo periodo e quindi pari alla somma
del reddito del secondo periodo piu il reddito geimo periodo aumentato dell'interesse. Di
conseguenza l'intercetta della retta di bilancia €asse delle ordinate, sul quale misuria@(il
consumo del secondo periodo), il consumo del sexprdodo € quindR,+Ry(1+).

All’'estremo opposto di tutte le possibili scelteeitemporali che il consumatore puo effettuare
c’é invece il caso in cui egli voglia effettuardttuil consumo possibile nel primo periodo. In does
caso il consumatore deve prendere a prestito umensoche si impegna a restituire nel secondo
periodo. Poiché al momento della restituzione degare anche gli interessi sul prestito, il nostro
soggetto non puo anticipare per il consumo nebplercorrente,) un valore uguale al suo reddito
futuro. Infatti, al massimo, puo prendere a presiil primo periodo una sommv& che aumentata
del tasso di interesse sia uguale al reddito dmlreo periodo. Possiamo quindi scriveig(1+) =

R.. Questo ci permette di comprendere il concettoattire attuale di una ricchezza futura. Infatti

possiamo scrivere, dall'equazione precedewﬁee1 2 |l valore attuale del reddito futuro & quindi

+1

minore del reddito stesso, poiché il tasso di égse € positivo. Se voglio utilizzare oggi un valor
che sono certo entrera in mio possesso solo nalfutiebbo scontarlo al tasso di interesse corrente
Il secondo limite alle possibilita di scelta delnsamatore, il consumo massimo effettuabile nel

primo periodo e quindi dato dalla somma del redditaente e del valore attuale del reddito del

. R . L
secondo per|0d0R1+1+2_ , che rappresenta l'intercetta della retta di lwiancon l'asse delle
[

ascisse.
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Per quanto riguarda le possibili scelte intermeidieui il consumo viene diviso tra il primo e il
secondo periodo, se il consumatore decide comudgu®nsumare nel primo periodo piu del
reddito corrente, dovra prendere a prestito unansmigualsiasP<R,. Il suo consume; nel primo
anno e quindi:

A.2.7.1)C;=R;+P

Il consumo del secondo periodo, pero, sara minefteetidito corrispondente, perché egli dovra
restituire il prestito piu gli interessi, cioe larsmaP(1+). Possiamo quindi scrivere:

A.2.7.2)C=R,-P(1H).

Se ricaviamo il valore dP nell’equazione A.2.7.1(P=C;-R;) e lo sostituiamo nell’equazione
A.2.7.2 otteniamo questa equazione:

A.2.7.3)Co=Ry(1+)+R, — C1(1H).

Questa € l'equazione della nostra retta di bilanamo cui Ry(1+)+R, €, come sappiamo,
l'intercetta con I'asse delle ordinatg® ) la pendenza (presa in termini assoluti) dellaareittt
interpretabile come rapporto tra i prezzi, in qoestso di una somma disponibile oggi, che vale 1+
volte la stessa somma disponibile nel futuro.

In secondo luogo I'equazione A.2.7.3) puo esseatdaoel seguente modo

A.2.7.4)Cy(14) + Co=Ry(1H) + R

Comungue il consumatore decida di distribuire @ sonsumo tra i due periodi, dovra rispettare
il vincolo che il valore dell'intero reddito del ipto e del secondo periodo sia uguale al valore
dell'intero consumo. Poiché per rendere sommaloitisamo e reddito del primo e del secondo
periodo dobbiamo renderli omogenei, dobbiamo cedeotarne il valore rapportandoli ad un unico
periodo, nella equazione A2.7.4) tutti i valori eaapportati al secondo periodo, cioe il reddiib e
consumo del primo periodo sono calcolati al lordoke futuro. Evidentemente avremmo potuto
calcolarli anche rapportandoli al primo periodongsiderando il valore attuale del consumo e del

reddito del secondo periodo:

C2

A2.74.2)C +—= R,
1+i

1+i

Lo stesso risultato si ottiene nell’ipotesi checdnsumatore risparmi nel primo periodo per

:Rl+

consumare di piu nel secondo.
In questo caso il consumo del primo periodo satalggal reddito meno la somrBaisparmiata
A.2.7.5)Ci=R;-S.
Mentre il consumo del secondo periodo sara ugubleeddito corrispondente sommato al
risparmio e ai relativi interessi:
A.2.7.6)Co=Ry+S(1H).
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Anche in questo caso possiamo ricavare il valor& della equazione A.2.7.55€R;-C;) e
sostituire il risultato raggiunto nellequazione 2A7.6), per ottenere nuovamente |'equazione
A.2.7.3).

A
Co T Ry+Ry(1+)

1+i

>
R]_ Rl+ R2l(1+|) Cl

Figura A.2.7.1

La figura A.2.7.1 mostra la retta di bilancio ineanporale: come si nota l'intercetta sull'asse
delle ordinate e quella sull'asse delle ascisssi come la pendenza, sono quelle illustrate nella
nostra discussione. Sulla retta abbiamo ripor&iminbinazione tra reddito del primo e reddito del
secondo periodo. Questo punto e importante, perappresenta la “dotazione” iniziale che Il
consumatore ha per effettuare le sue scelte.

Che succede se dovesse mutare il tasso di intergsgeil rapporto tra prezzo del consumo
futuro e prezzo del consumo presente?

Nel caso in cui il tasso di interesse aumentapiisamatore che risparmia I'intero reddito del
primo periodo si trovera in grado di consumare setondo periodo di piu, perché otterra un
compenso maggiore per il suo risparmio. Di consegad’intercetta sull’asse delle ordinate si
spostera verso l'alto. Viceversa il consumatore pieade a prestito e anticipa tutto il reddito del
secondo periodo per il consumo nel primo periodotrevera a consumare di meno, perché
diminuisce il valore attuale del reddito futuro. inseguenza l'intercetta sull’asse delle ascisse s
sposta verso sinistra. Nel caso in cui il consuneatonsumi sia nel primo che nel secondo periodo
un valore equivalente ai rispettivi redditi, la qu@sizione restera immutata, dato che non domanda
né offre prestiti e quindi non ottiene né pagarggsi. Ne consegue che, in seguito ad un aumento
del tasso di interesse la retta di bilancio ruassumendo una pendenza piu alta, facendo perno sul

punto corrispondente alla combinazidteR,, come & mostrato nella figura A.2.6.2)
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Nel caso di un aumento del tasso di interesse tta ok
bilancio ruota facendo perno sul punto corrispotelealle
dotazioni iniziali di reddito

Figura A.2.7.2
Ovviamente il caso opposto avviene quando il tasgateresse diminuisce.
A

C

R,

Anche nel caso di una diminuzione del tasso dirasse |
retta di bilancio ruota facendo perno sul puntaispondent
alle dotazioni iniziali di reddito

A.2.7.3

Per quanto riguarda la scelta del consumatore,abastuesto punto rappresentare le sue
preferenze intertemporali con le consuete curveindifferenza, che rappresentano tutte le
combinazioni tra consumo del primo e consumo debrséo che danno lo stesso livello di utilita.
La forma delle curve € quella consueta. In pari@possiamo soffermarci un momento sul saggio
marginale di sostituzione. Questo saggio rapprasera quanto il consumatore e disposto a cedere
di consumo futuro in cambio di un’unita in piu dsumo presente. Se ad esempio in un punto

della curva il saggio marginale di sostituzionea@ p 1,2, il consumatore € disposto a rinunciare a
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1,2 unita di consumo futuro in cambio di un’unitggauntiva di consumo corrente. Il consumo
corrente vale 1,2 volte il consumo futuro. Il saggiarginale di sostituzione ci permette di misurare
la preferenza del consumo corrente rispetto al woosfuturo, cioe ilsaggio di preferenza
intertemporaledel soggetto, che nel nostro esempio e del 20%eherale il saggio di preferenza
intertemporale e positivo, cioe valutiamo di pitcdnsumo presente rispetto al consumo futuro,
perché sentiamo con maggiore urgenza i bisognalattbome dice anche il proverbio, “meglio un
uovo oggi che una gallina domani”. Inoltre il saggnarginale di sostituzione tende a diminuire
mano a mano che ci spostiamo verso destra perechéerdando il consumo presente, si attribuisce
minor peso ad una sua diminuzione di un’unita. Bmseguenza siamo disposti a rinunciare in
cambio di un’unita aggiuntiva di consumo correrdad, una quantita di consumo futuro minore

rispetto al caso in cui il consumo corrente sialj@sso.

C

A2.7.4

La figura A.2.7.4 rappresenta un possibile equdiloiel consumatore, ottenuto come di consueto
eguagliando il Saggio Marginale di Sostituzioneagporto tra i prezzi (in questo casoi)l€ioé
trovando il punto di tangenza tra la retta di ksiare la curva di indifferenza. Si noti che in ques
caso il consumatore risparmia nel primo periodogogisumare di piu nel second® €R; e C,>Ry).
Il isparmio é esattamente ugual®;aC; Se, come nella figura A.2.7.5, il punto di tangesefosse

realizzato verso il basso, il consumatore avrelgettas di consumare di piu nel periodo corrente e

meno in quello futuro, indebitando$i:ER; e C,<Ry). Il prestito e uguale aRzlJ:—Cz
[
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Figura A.2.7.5

Un punto notevole, in questa analisi, sono le agmseze di un mutamento del tasso di interesse.
Supponiamo che il tasso di interesse cresca. Cdibiarao visto la retta di bilancio ruota verso
l'alto, assumendo una pendenza piu alta, facendonopsul punto le cui cordinate sono date
rispettivamente dal reddito corrente e dal redflitaro Ry, Ry).

Nel caso in cui il consumatore prende a prestit@e consuma di piu, rispetto al reddito, nel
periodo corrente, non si pongono particolari protlell consumo corrente diviene piu caro in
rapporto al consumo futuro, perché prendere aifirds un costo maggiore in termini di interessi
da pagare. Quindi dobbiamo aspettarci un effetstits@ione negativo. Ma anche I'effetto reddito e
negativo in questo caso perché il valore attualeeatilito futuro diminuisce in seguito all’'aumento
del tasso di interesse. Il consumatore prende stifgree quindi € diventato un po’ piu povero,
dovendo pagare piu interessi. Di conseguenza suwoatore € indotto a diminuire il suo debito e

quindi ad aumentare il consumo futuro, diminueddonsumo corrente.

Figura A.2.7.6
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Nella figura A.2.7.6 € mostrato quanto abbiamodaditiora: la retta di bilancio, in seguito ad un
aumento del tasso di interesse, ruotadaB. Il consumatore passa dalla curva di indifferetdza
ad una curva pil bassd', e diminuisce il consumo presente @ a C®. Il consumo futuro
aumenta d&”*, a C5;.

Piu complessa € la situazione quando il consumaigparmia. Per quanto riguarda il consumo
futuro non si pongono problemi: ricevendo un ingsee piu alto tanto I'effetto sostituzione che
I'effetto reddito sono positivi e il consumo futuobesce. Ma che succede al consumo presente?
L’effetto sostituzione e negativo, perché, comeiab visto, il prezzo del consumo presente e
cresciuto rispetto al consumo futuro, mentre I'effereddito € positivo, perché il consumatore,
ricevendo interessi dal suo risparmio, € diventaito ricco. Quindi la variazione del consumo
presente €& indeterminata, perché quando prevaféeti®e sostituzione il consumo presente

diminuisce, mentre quando prevale I'effetto reddittbonsumo presente aumenta.

Figura A.2.7.7

Nella figura A.2.7.7 € mostrato il caso in cui kvl'effetto sostituzione sull’effetto reddito per
quanto riguarda il consumo presente. Infatti siifiver una diminuzione d&C® a C®. Come
dovevamo aspettarci, invece, il consumo futuro auendaC”, aC®,. Ovviamente in questo caso il
consumatore € in grado di raggiungere una curviadifferenza piu alta, cioe il suo benessere

aumenta.
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Figura A.2.7.8

Nel caso della figura A.2.7.8, invece, l'effettaddio a prevalso sull’effetto sostituzione e |l
consumo presente & cresciuto@a a C?;. Il consumo futuro aumenta anche in questo cdao, s
pure meno che in quello precedente. Il suo incréemné@n questo caso e finanziato unicamente
dall'incremento del tasso di interesse e non datémento del risparmio, che anzi € diminuito.

Si puo dire che, cosi come l'offerta di lavoro, la@da curva individuale di offerta di risparmio
puo avere una inversione di pendenza. Nei casiuinl'effetto reddito prevale sull'effetto
sostituzione per quanto riguarda il consumo presaqiesto ultimo aumenta, cioé diminuisce il
risparmio, che non é altro che la differenza teddi® e consumo correnti. La pendenza diviene
negativa, mentre resta normale, cioe positiva, doareffetto sostituzione prevale sull’effetto
reddito.

Esercizio

3 2
Un consumatore ha la seguente funzione di utilferita a due periodiU =C,sC,5. Il suo

reddito del periodo correnteRg=€ 1050 e il reddito previsto per il prossimo pddeR,= € 675.

Sapendo che il tasso di interesse che il consumatod ottenere da un credito o pagare per un

~NJ

debito €i=0,5, quali saranno le sue scelte di consumo preseconsumo futuro per i due periodi
Il valore futuro del suo reddito totale (cioé lémtetta con I'asse delle ordinate della retta di
bilancio) ERT=1050(1+)+675=2250.
Questo valore deve essere diviso tra il preseiitiiiro in modo ottimale.
Ancora una volta e possibile ricorrere, per risgdvié problema, alle equazioni 14.1) e 14.2),
ricordando che il prezzo che esprime il valore foittlel consumo presente éilmentre il il prezzg

del valore futuro del consumo futuro & evidentemdnt
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3
2250° =
¢, = RTo_ 5 _1350_ ¢
1+; 15 15

D’altra parte il consumo futuro ottimo e
C, _RTB _ 22507 —=900
1 5

Il consumatore risparmia nel periodo presente 19EB= € 150. Nel periodo futuro ha|a
disposizione 150*1,5= € 225, che sommate al reddiit®75 gli permettono di effettuare consumi
per € 900.

2..C, 3,2 ,900
Infatti il SMS nel punto indicato e dato da —= =(—=/=)*——==15che equivale a 1+
Snelp Cd /5) C, (5/5) 900 q

Approfondimento 8.

Un caso particolare di curve di indifferenza: i bemcomplementari perfetti (di seguito)

Un caso particolare nella costruzione delle cunvedifferenza € quello dei beni complementari
perfetti. Questi beni sono sempre consumati congmente in una cera proporzione. Facciamo un
esempio: gli sci e gli attacchi. E’ ragionevoleqanmere che un paio di sci senza attacchi o un paio
di attacchi senza sci siano inservibili, non abbigaindi alcuna utilita. Cid ha come conseguenza
una forma particolare delle curve di indifferenga:infatti uno sciatore ha a sua disposizionenin u
particolare periodo di tempo, 2 paia di sci e da& @ttacchi, il suo livello di soddisfazione rinean
lo stesso anche quando aumenta la quantita dichifaferma restando quella degli sci: se ad
esempio possiede 2 paia di sci e tre, quattroueiregc. paia di attacchi resta sulla stessa curva d
indifferenza, perché il maggior numero di attaccbih aumenta le sue possibilita di consumo. La
stessa cosa vale se aumenta il numero di sci, festando gli attacchi.

Da queste considerazioni deriva la particolare godualle curve di indifferenza, che avranno un
angolo nel punto corrispondente alla proporzione coi sono consumati congiuntamente i due
beni (nel nostro caso la proporzione € 1 a 1 éeselinpio le coordinate sono contrassegnate da 2
pia di attacchi e due paia di sci) due braccia lfgdeaagli assi quando aumenta un bene oltre la

proporzione consumabile.
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Paia di sciy

_______ Ul

|
|
|
|
>
2 Paia di
attacchi
Figura A.2.8.1
Nella figura A.2.8.1 € mostrata la forma della @udr indifferenza, tipicamente ad angolo retto.
Si noti che il punto di massimo, dato dalla tangedella curva di indifferenza con la retta di
bilancio, avviene nel punto di angolo. E’ evideimtkatti che il consumatore ha sempre convenienza
ad acquistare i beni nella giusta proporzione in debbono essere consumati. Cio ha come
conseguenza che un eventuale mutamento di prezrwdiei due beni mutera il consumo solo per
I'effetto reddito e non per I'effetto sostituzione ad esempio dovesse diminuire il prezzo degli
attacchi, il consumatore sara spinto a consumasequiantita maggiore di entrambi i beni nella
stessa proporzione, per effetto del suo maggioter@od’acquisto, mentre non avrebbe senso

consumare piu attacchi e meno sci, cioe sostitub@sumo di un bene a quello di un altro.

Paia di sciy

2/< 3 Paia di
attacchi

Effetto reddito

Figura A.2.8.2
Nella figura A.2.8.2 sono mostrate le conseguemzmd diminuzione del prezzo degli attacchi.

Il consumatore e spinto ad aumentare nella stesgzofzione il consumo di sci e di attacchi,
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passando dal consumo di due al consumo di tre paiaentrambi e situandosi nella curva di
indifferenza piu altdJ®. Se invece di diminuire il prezzo degli attacobsge aumentato il reddito
del consumatore fino a permettergli di raggiungeyealmente la curva di indifferent#, la retta
di bilancio sarebbe divenuta | a come si vede, il paniere scelto sarebbe sttmngue lo

stesso, il che mostra che I'effetto sostituziomeiko.
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